Zagadki na rozgrzewke. 1.10.2013

Pierwsze dwie zagadki sg raczej tatwe, trzecia jest trudna, mozna jednak prébowaé¢ podaé
jak najlepsze rozwiazanie przyblizone.

Klopotliwa klawiatura. Nasz telefon dysponuje klawiatura z 26 symbolami {a, b, ..., 2},
ktora jednak z prawdopodobienstwem % wbrzeskakuje” do nastepnego symbolu (tzn. b za-
miast a, ¢ zamiast b, ..., z zamiast y, a zamiast z). Chcemy jej mimo wszystko uzywaé
do przesytania wiadomosci. Czy mozna to robi¢ wydtuzajac tekst mniej niz dwukrotnie?

Domys$lni wiezniowie. W doskonale zaciemnionej hali 100 wiezniéw naktada sobie na
glowy czapki. Czapki moga by¢ czarne lub czerwone, zaktadamy, ze jest ich o wiele wiecej
niz wiezniéw (mozna przyjac, ze oo). Przy tym oba kolory wystepuja z ta sama czestoscia
1 sa losowo przemieszane.

Z kolei w pelnym sloncu wiezniowie stoja na placu apelowym, kazdy widzi czapki
swoich towarzyszy, ale nie swoja wlasna. Jak zwykle w podobnych puzzlach, zadaniem
wieznia jest stwierdzié¢, jaka czapke ma na glowie. Na dany znak w jednej chwili kazdy
podnosi jedng reke. Lewa oznacza ,mam czerwong’, a prawa ,mam czarng’. W tej fazie
gry wykluczona jest jakakolwiek komunikacja miedzy wiezniami.

Jesli wszyscy podadza poprawna odpowiedz, i tylko wtedy, wiezniowie staja sie
wolni. Jaka jest szansa, ze tak bedzie?

Podkreslmy, ze wezedniej wiezniowie moga ustali¢ miedzy soba dowolna strategie po-
stepowania.

Kasyno. Kasyno dysponuje bardzo dtugim (mozemy przyja¢, ze nieskoriczonym) cia-
giem bitow losowych. W n-tej rundzie gracze A i B typuja niezaleznie od siebie, jaki
bedzie n-ty bit: 0 czy 1. Wtedy kasyno ujawnia prawdziwy bit, jak réwniez typy obu gra-
czy. Jedli obaj podali prawidtowa odpowiedz, to wygrywaja kazdy po 1 zl, w przeciwnym
razie przegrywaja kazdy po 2 zt.

Ta propozycja nie bylaby zbyt atrakcyjna, gdyby nie to, ze A zna caly ciag! Czy
warto gra¢? Na jaka wygrang gracze mogg liczy¢?

To zadanie jest zaczerpniete z pracy Oliviera Gossnera.



