
Semantyka i wery�kacja programów 2021/22.
Zadanie 3.

Dany jest nast¦puj¡cy program w j¦zyku TINY (rozszerzonym w oczywisty sposób o <>
i >, gdzie e1 <> e2 oznacza ¬(e1 = e2), a e1 > e2 to e2 ≤ e1 ∧ e1 <> e2). NWW (x, y)
oznacza najmniejsza wspóln¡ wielokrotno±¢ liczb x i y.

{n>0, m>0}

x:=n;

y:=m;

{ }

while {γ1 : }

x<>y do [ decr ............... in .............. wrt .. ]

(

{ }

while {γ2 : }

x>y do [ decr ............... in .............. wrt .. ]

{ }

{ }

y:=y+m;

{ }

{ }

while {γ3 : }

y>x do [ decr ............... in .............. wrt .. ]

{ }

{ }

x:=x+n;

{ }

{ }

)

{ }

{NWW(n,m)=x }

Udowodnij caªkowit¡ poprawno±¢ programu wzgl¦dem podanej specy�kacji, tj.

1. Podaj niezmienniki wszystkich p¦tli.

2. Wstaw odpowiednie formuªy w nawiasy {, } tak, aby powstaªe anotacje umo»liwiaªy
przeprowadzenie dowodu caªkowitej poprawno±ci.

3. Uzupeªnij anotacje [decr in wrt . . .] tak, aby (w kontek±cie podanego niezmien-
nika) wynikaªa z nich wªasno±¢ stopu p¦tli.
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